.Problema para ajudar na escola: Trés niumeros, trés produtos

Problema
(A partir da 9° ano do E. F.- Nivel de dificuldade: Médio)

Determine os nimeros positivos a, b e ¢ tais que ab = 112, ac = 168 e bc = 96.

Adaptado de VIl Concurso de Primavera de Matematicas, 2003.

Solucao 1
Vamos montar um sistema com as trés equacdes dadas no problema:
ab =112
S =1 ac=168
bc = 96
Comoa # 0,b# 0 e c # 0, segue que:
B 112
ab =112 a= " 112 168
S=1<ac=168 = @j{TTj
bc = 96 c bc = 96
bc = 96
- 112¢
— 168 :{1126_% — =144 = c=+12.
6 168 ¢
&

Mas sabemos que ¢ > 0; assim:

e lc=12|;
c 12
12 _T2
“= b 8
Conferindo:

lab=14-8 =112| : l[ac=14-12 = 168] : [bc =8-12 = 9¢] .

Solugdo elaborada pelos Moderadores do Blog.

Solucao 2

Multiplicando as equac¢des dadas no problema, obtemos:

(ab) - (ac) - (bc) = (aa) - (bb) - (cc) = a®b?c? = (abc)? = 1806336.
Como a, b e ¢ sdo positivos, abc é positivo. Logo, podemos extrair a raiz quadrada em ambos os membros da igualdade (abc)2 = 1806336 e obter

abc = /1806336 = 1344 .

Assim:

con e _ 1,
be 96
abc 1344

Qb:—:—:
ac 168

Lo tie 1,
ab 112

Solugao elaborada pelos Moderadores do Blog.
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