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.Problema para ajudar na escola: Tridngulos

Problema

(A partir da 12 série do E. M.)

A partir de trés triangulos isésceles queremos construir um grande triangulo isésceles conforme mostrado na figura.

(2) A soma das medidas dos angulos internos de um tridngulo é 180°. (se precisar, visite

esta pagina.)
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(a) Se a = 38°, qual sera o valor, em graus, de 6?
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(b) A construcdo é possivel com o = 45°?
(c) E com o = 48°?
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: (1) Os angulos da base de um triangulo isosceles tém a mesma medida. (Se precisar, vejao |
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Solucao

(a) Observe, inicialmente, que o tridngulo ABR é isésceles. Como o = 38°, utilizando os Lembretes (1) e (2), nesta

ordem, obtemos que:
s a medida do angulo ABR ¢ 38°
s e a medida do dngulo BRA é dada por 180° — 38° — 38° = 104°.
Observe, agora, o tridngulo ABC' e veja que ele é isésceles. Assim, utilizando o Lembrete (1), segue que:

@ a medida do angulo BCS é 38°.
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Observe, também, que o tridangulo BSC' é is6sceles; portanto, utilizando os Lembretes (1) e (2), nesta ordem, vem que:
e a medida do dngulo C'BS é 38°

o e a medida do angulo C'S B é dada por 180° — 38° — 38° = 104°.
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Finalmente, observe o triangulo BSR e veja que:
@ 0s angulos BRS e BSR s3o suplementares de 104°; logo, a medida de cada um é 180° — 104° = 76°.
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Dessa forma, utilizando uma vez mais o Lembrete (2), obtemos que |9 = 180° — 76° — 76° = 28° |

(b) Para este item, como o = 45° e o triangulo ABC' é isésceles, podemos utilizar o Lembrete (1) e concluir que:
@ a medida do angulo BCA é45°.

Observe agora que, como os tridangulos ABR e C'BS s&o isésceles, utilizando novamente o Lembrete (1), segue

que:

@ 0s angulos ABR e CBS tém medidas 45°.

Mas o Lembrete (2) aplicado no tridngulo ABC' implica que
s 4 x45°+6=180",

e com isso @ = 0° ou seja os pontos R e S sdo iguais e ndo temos, portanto, o terceiro tridngulo interno RSB.

R=S

Assim, se o = 45°, a construcdo de um triangulo isésceles grande a partir de trés tridAngulos também
isosceles ndo é possivel.
Observe que, no caso do triangulo isésceles externo formado por apenas dois tridangulos isésceles, particularmente

teremos os trés tridangulos retangulos.




(c) Neste item, temos a = 48°. Como os tridngulos ABC, ABR e CBS s3o isdsceles, podemos utilizar o

Lembrete (1) e concluir que:

@ a medida do angulo BCA 6 48°.
@ 0s angulos ABR e CBS tém medidas 48°.
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Veja que o Lembrete (2) aplicado no tridangulo ABC implica que

e 180° =4 x48° +0=192° +96,

o que é impossivel, ja que 6 > 0°.
Assim, sequer conseguimos definir o tridangulo ABC' e, portanto, a construcdo proposta ndo é possivel, se

o = 48°.

Solucao elaborada pelos Moderadores do Blog.
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