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.Problema para ajudar na escola: Dois retangulos

Problema

(A partir da 12 série do E. M.)

No interior de um retangulo EFGH cuja érea é 2.018 cm?, tracamos uma circunferéncia de centro em O e inscrita no

triangulo EF'G, conforme mostra a figura abaixo.

E_ P H

F ~G

Sabendo que os segmentos OP e OQ s&o paralelos aos lados do retdngulo FF'G H, determine a area do retdngulo

POQH.

@ Lembretes

[’k (1) Angulos opostos pelo vértice tém a mesma medida.

(2) Caso L.A.A,. (lado - éangulo - angulo oposto): Se dois triangulos tém ordenadamente
congruentes um lado, um &ngulo adjacente e o angulo oposto a esse lado, entdo estes tridngulos sdo
congruentes. (H& uma Sala de Leitura sobre esse tema no Blog!)

(3) Dois triangulos congruentes tém a mesma area.

(4) Uma reta tangente a uma circunferéncia é perpendicular ao raio no seu ponto de tangéncia.

Soluciao

Sejam
s A, B e C os pontos de tangéncia da circunferéncia e do tridngulo EF'G;
a R o ponto de intersecdo dos segmentos E7G e @;
a S o ponto de intersegdo dos segmentos }@ e ‘EgG*;

@ 7 0 comprimento do raio da circunferéncia;

conforme indicados na figura a seguir. Aproveite a figura e observe os varios segmentos com comprimento 7: todos serdo

uteis na nossa resolugao.
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Analisemos dois pares de triangulos:
a Pelo Lembrete (2), os tridngulos EPS e OAS s&o congruentes, pois:
» EPS e OAS sio angulos retos, logo tém a mesma medida.
» ESP e OSA sao angulos opostos pelo vértice, logo tém a mesma medida.
» os segmentos OA e EP tém a mesma medida.
s Pelo Lembrete (2), os tridngulos OAR e GQR s&o congruentes, pois:
» OAR e GQR sdo angulos retos, logo tém a mesma medida.
» ARO e QRG sd0 angulos opostos pelo vértice, logo tdm a mesma medida.
> os segmentos OA e G(Q tém a mesma medida.
T
E 3 H
4s
i A
r
P
3 Q
B 0 R
7 r 7
F —e- G
5

Seja Apogm a érea do retdngulo POQ H. A figura abaixo & esquerda nos mostra que Apogr = A1 + Ay + As.
Mas os tridngulos EPS e OAS s&o congruentes, assim como OAR e GQR; portanto, pelo Lembrete (3), a area do

retdngulo POQH é igual a area do tridngulo retdngulo EHG, que, por sua vez, é a metade da area do retdngulo

EFGH.

Assim:

2018
APOQH = T = 1009

e, portanto, a area do retangulo POQH ¢ |1.009 em? |.

Solugao elaborada pelos Moderadores do Blog.
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