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.Problema para ajudar na escola: Quais os valores?

Problema

(A partir do 9° ano do E. F.)

(UECE , 2017 - Adaptado) Se as raizes da equacdo |:L'2—5|a?\—6:0| sdo também raizes de

2 ) , )
|a? +mx+n= Ol, determine os valores dos nimeros reais M e n.

As raizes da equacdo do segundo grau ax? +bx+c=0

sao dadas por
—b+VA —b—VA
= —- e 1‘2 = —m
2a 2a

onde a, b, ¢ s&o ndmeros reais, coma # 0, e A = b* — 4ac.

Ty

Solucao

Observe que, para todo nimero real ¢, temos que |ﬂ2 =2,

Com isso, podemos reescrever a equacdo x> — 5|z| —6 =0 como \:I:|2 — 5|z —6 =0 e agora temos uma
equagdo do segundo grau com incégnita ||. Se vocé se sentir mais confortével, pode chamar |z| de z e trabalhar
com a equagdo 22 — 5z — 6 = 0, uma equacdo do segundo grau em Z.

De acordo com a férmula de resolugdo de uma equagao do segundo grau, as raizes de 22— 52— 6 =0 podem

ser assim calculadas:

~(-5) & /(CH-41-(-6)

z =
2-1
5+ /25 + 24
==
2
5+ /49
1= -
2
547
z =
2
5+ 7 5—17
Z=—" O0ouU 2= —"
2 2
2=6| ou [z2=-1].
Sabemos que z = ‘éC| ; assim, observe que:
s de z = 6, segue que |.’L" =6,dondexz =6 oux = —6;
a de z = —1, segue que |:E‘ = —1 e neste caso ndo existe um valor real T que satisfaca essa igualdade, pois

para qualquer nimero real a sabemos que ]a| > 0.
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Dessa forma, a equacdo \:B‘z —5|z| —6 =0 tem duas raizes: 21 = 6 e 2 = —6.
Para resolver o problema, precisamos encontrar uma equacao do segundo grau da forma $2 +mx+n=0 que
tenha 6 e —6 como raizes. Para isso, observe que a equagdo (z —6) - (z +6) =0 tem como raizes 6 e —6;
dessa forma, vamos fazer o produto (z — 6) - (x + 6) para escrever a equagéo (z — 6) - (x +6) = 0 na forma
z? + max +n = 0 e identificar os valores de m e de n.
Veja que:

(z—6)-(x+6)=0

2’ + 6z — 6 — 36 =0

2?4+ 0z + (—36) =0 ;
Portanto, os valores dos nimeros reais M e N que atendem as condicdes do problema sdo: |m=0] e

n = —36

Solugao elaborada pelos Moderadores do Blog.
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