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.Problema: Encontre a Progressao Aritmética

Problema

(Extraido de Fundamentos de Matematica Elementar, volume 4) Determine uma progressdo aritmética de

razdo 1, sabendo que o nimero de termos m é divisivel por 3, que a soma dos termos é 33 e que o termo de

n
ordem — é 4.
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(1) Considerando uma progressao aritmética (al,ag, asg,: -, an) (/%L

de razdo T temos que:

(1.1) o termo geral é dado por |a, =a; +(n—1) -7 |;

a1tan)

(1.2) a soma dos . primeiros termos é dada por Sn = ( 5

(2) As raizes da equacdo do segundo grau az® +bx+c=0 sdo dadas
por
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onde a, b, ¢ sdo nimeros reais, coma # 0 ,e A =b*> — 4ac.
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Solucao
Seja (al, Qo,03," ", a,,,/) uma progressao aritmética que satisfaz as condigdes do problema.
Pelas hipéteses do problema, a» = 4; assim, do Lembrete (1.1), segue que:
3
ar =4
3
+ n 1)-1=4
aq —_— — -1l =
3
n .
a; — 5— —. (3
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Como 7 é divisivel por 3 temos que n. = 3k, para algum nimero natural k. Assim, a; = 5 — k e, portanto,
a, = asg :a1+(3k—1)-r
apn=0bB-k)+Bk—1)-1

an = 2k + 4. ()
De (2), (i7) e do Lembrete (1.2) obtemos que:
5—k+2k+4
33— > ) (3k)

66 = (k+9) - (3k)
k2 +9k —22=0.

Agora, vamos resolver a equacdo k% + 9k — 22 = 0 usando a férmula do Lembrete (2):
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Obtemos, entdo, dois possiveis valores para k: k= —11 ou k = 2. Mas observe que k = —11 n#o satisfaz as

condicbes do problema, pois = = 3k é um numero positivo. Assim, k = 2 e, com isso, |a1 = 3| e |’n = 6| .

Portanto, a progress&o aritmética em questéo ¢((3,4,5,6,7,8)

Solucao elaborada pelos Moderadores do Blog.
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